Clasa a IX-a

1. a) Aratati ca orice numar intreg, multiplu de 6, este egal cu suma a 4
cuburi perfecte.
b) Aratati ca orice numar intreg este egal cu suma a 5 cuburi perfecte.

Solutie. a) 6n = (n+ 1>+ (—n)*+ (—n)*+(n—1)% ............... 3p
b) 6nt1=06n+ (F1)> . . o 2p
6n+2=06(nF 1)+ (£2) . oo 2p
6n+3="06(n—4)+ 35 2p

2. Fie n > 2 un numar natural si A o submultime nevida a multimii
{1,2,...,n} cu proprietatea: oricum am lua doua elemente z,y € A, daca
r+y <n,atunci r +y € A.

Ardtati cd media aritmetica a elementelor lui A este cel putin (n +1).

Solutie. Fie a; < as < ... < a,, elementele lui A. Aratam ca, pentru orice
ke€o, L%(m—l)J,ak+1+am_k§n—l—1. ................................ 4p
In primul rand, a; + an, ¢ A, deci a1 4+ am >n+1........o . 2p
Apoi, daca apy1 + G <n,cul <k < %(m — 1) atunci a; + app < n
pentru 1 < ¢ < k, ceea ce ar conduce la faptul ca printre cele £ numere
m—k+1, - - -, Ay Tegasim cele k 4+ 1 numere ay + Gpy—py - - -, Qg1 + Qg — M-
POSIDIL. L 3p



